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΢ΔΝΑΡΙΟ ΜΑΘΗΜΑΣΟ΢ 

                           ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΘΚΑ 

                                   ΣΑΞΗ:  Γ΄ Γπκλαζίνπ 

                          ΔΝΟΣΗΣΑ:            Οκνηόηεηα πνιπγώλσλ-ηξηγώλσλ Β1.5 

                          ΓIAPKEIA:             2 δηδαθηηθέο ώξεο 

                    ΔΙ΢ΗΓΗΣΡΙΑ:            Λεκνληά Μπνύηζθνπ 

 

ΓΝΩ΢ΣΙΚΗ ΠΔΡΙΟΥΗ   Γεσκεηξία  

 

ΘΔΜΑ 

 Η εηζαγσγή ηεο νκνηόηεηαο κε ηε βνήζεηα ηνπ ινγηζκηθνύ  θαζηζηά ηε δηεξεύλεζε ηεο έλλνηαο 

 απινύζηεξε ιόγσ ηνπ δπλακηθνύ ρεηξηζκνύ ησλ γεσκεηξηθώλ αληηθεηκέλσλ. 
 

 ΣΔΥΝΟΛΟΓΙΚΑ ΔΡΓΑΛΔΙΑ 

 Τν ζελάξην ζα πινπνηεζεί κε ην ινγηζκηθό «The Geometer's Sketchpad» . 
 

 ΢ΚΔΠΣΙΚΟ – ΒΑ΢ΙΚΗ ΙΓΔΑ 

Οη καζεηέο ζα θιεζνύλ λα εξεπλήζνπλ πνηά ζηνηρεία παξακέλνπλ ζηαζεξά θαη πνηά όρη, ζε δύν 

πνιύγσλα πνπ είλαη όκνηα , ζα θάλνπλ παξαηεξήζεηο ζην ζρήκα, ζα πεηξακαηηζηνύλ κε ηνλ 

κεηαβνιέα (ιόγν) κε ζηόρν λα απαληήζνπλ ζε εξσηήκαηα γηα ηελ νκνηόηεηα. 

Ο ζηόρνο είλαη λα αλαθαιύςνπλ νη ίδηνη νη καζεηέο βαζηθέο ζρέζεηο θαη αξρέο ηεο νκνηόηεηαο. 
 

ΠΡΟ΢ΣΙΘΔΜΔΝΗ ΑΞΙΑ 

Η δηδαζθαιία ησλ νκνίσλ πνιπγώλσλ-ηξηγώλσλ ζηελ παξαδνζηαθή ηάμε γίλεηαη κε ηε κνξθή  

ηεο παξνπζίαζήο ηνπο από ην δηδάζθνληα, ελώ κε ην ινγηζκηθό δπλακηθήο γεσκεηξίαο όπσο ην 

Sketchpad νη καζεηέο ζα πεηξακαηηζηνύλ κε ηνλ ιόγν νκνηόηεηαο ζε όια ηα πνιύγσλα θαη 

ζα δηαπηζηώζνπλ ηα ζηνηρεία πνπ παξακέλνπλ ζηαζεξά αιιά θαη απηά πνπ αιιάδνπλ. 

Οη καζεηέο αλακέλεηαη λα ζπλεηδεηνπνηήζνπλ όηη ηα Μαζεκαηηθά κπνξνύλ λα απνηειέζνπλ 

αληηθείκελν δηεξεύλεζεο θαη κάιηζηα θάζε καζεηήο κπνξεί λα δνθηκάζεη ζην πιαίζην απηό 

ηηο δηθέο ηνπ ηδέεο θαη λα θαηαιήμεη ζηα δηθά ηνπ ζπκπεξάζκαηα ηα νπνία πξέπεη λα έρνπλ 

ηελ αλάινγε θνηλσληθή απνδνρή (ζην πιαίζην ηεο ηάμεο) θαη ηελ επηζηεκνληθή ηεθκεξίσζε. 

Η ρξήζε ησλ ηερλνινγηθώλ εξγαιείσλ αλακέλεηαη λα δηεπθνιύλεη ζεκαληηθά πξνο απηή ηε 

θαηεύζπλζε. 

Η εξγαζία ησλ καζεηώλ ζε νκάδεο θαη ε ζηελή, ζπλερήο θαη ζπγθξνηεκέλε ζπλεξγαζία 

κεηαμύ ησλ καζεηώλ ηεο θάζε νκάδαο πξνθαλώο ζα ζπκβάιεη ζηελ αιιαγή ηεο ζηάζεο ηνπο 

απέλαληη ζηε κάζεζε. 

Ο εθπαηδεπηηθόο πνπ ζα εληάμεη ζηελ δηδαζθαιία ηνπ ην πξνηεηλόκελν ζελάξην ζα έρεη ηελ 

επθαηξία λα δνθηκάζεη ζύγρξνλεο δηδαθηηθέο θαη παηδαγσγηθέο κεζόδνπο νη νπνίεο ζα 

ζπκβάινπλ ζηελ βειηίσζε ηεο ζηάζεο ηνπ απέλαληη ζηε θαζεκεξηλή ζρνιηθή δηαδηθαζία. 

Θα δηδάμεη ζεκαληηθέο έλλνηεο ησλ Μαζεκαηηθώλ ζην πιαίζην ηνπ ζελαξίνπ ην νπνίν 

πξνβιέπεη αηκόζθαηξα εξεπλεηηθνύ εξγαζηεξίνπ. 

Η ζπκβνιή ηνπ ζ' απηό απαηηεί αιιαγή ηνπ ξόινπ ηνπ θαη από παξαδνζηαθόο θαζεγεηήο 

κεησπηθώλ δηδαζθαιηώλ θαη απζεληία ηεο γλώζεο, θαιείηαη λα γίλεη ζπλεξγάηεο ησλ 

καζεηώλ ηνπ, ζεκείν αλαθνξάο ηεο ηάμεο ηνπ σο πξνο ηελ θαζνδήγεζε ηεο έξεπλαο θαη ηελ 

επηζηεκνληθή εγθπξόηεηα ησλ ζπκπεξαζκάησλ ησλ καζεηώλ αιιά θαη εξεπλεηήο ν ίδηνο. 

Σ' έλα ζρνιείν ζην νπνίν εθαξκόδνληαη εθπαηδεπηηθά ζελάξηα όπσο ην πξνηεηλόκελν 

απαηηείηαη απ' όιε ηε ζρνιηθή θνηλόηεηα κηα επξύηεξε απνδνρή ηεο αιιαγήο ησλ ξόισλ ησλ 

καζεηώλ θαη ησλ εθπαηδεπηηθώλ. 
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ΥΡΟΝΟ΢- ΥΩΡΟ΢ ΤΛΟΠΟΙΗ΢Η΢  

Γηα ηελ εθαξκνγή ηνπ ζελαξίνπ εθηηκάηαη όηη απαηηνύληαη 2 δηδαθηηθέο ώξεο.  

Τν ζελάξην ζα δηεμαρζεί εμ’ νινθιήξνπ ζην εξγαζηήξην ππνινγηζηώλ, ώζηε νη καζεηέο λα 

κνηξάδνληαη ηνπο ππνινγηζηέο θαη λα κπνξνύλ λα πεηξακαηίδνληαη νη ίδηνη, ρσξηζκέλνη ζε κηθξέο 

νκάδεο.  
 

ΠΡΟΑΠΑΙΣΟΤΜΔΝΔ΢ ΓΝΩ΢ΔΙ΢ 

Οη καζεηέο πξέπεη λα γλσξίδνπλ: 

Τα βαζηθά γηα ην ηξίγσλν θαη ην ηεηξάπιεπξν. 

Τηο απαηηνύκελεο ιεηηνπξγίεο θαη δπλαηόηεηεο ρεηξηζκνύ ηνπ πξνγξάκκαηνο The Geometers' 

Sketchpad. 

 

ΑΠΑΙΣΟΤΜΔΝΑ ΤΛΙΚΑ - ΔΡΓΑΛΔΙΑ  

Φύιιν εξγαζίαο ην νπνίν δίλεηε από ηνλ δηδάζθνληα θαη έρεη σο ζηόρν λα  θαζνδεγεί ηνπο  καζεηέο 

ζηε δηεξεύλεζε ησλ δηαθόξσλ εξσηεκάησλ.   

 

ΚΟΙΝΩΝΙΚΗ ΔΝΟΡΥΗ΢ΣΡΩ΢Η ΣΗ΢ ΣΑΞΗ΢  

Οη καζεηέο εξγαδόκελνη ζε νκάδεο θαη θαζνδεγνύκελνη από ην θύιιν εξγαζίαο, θαινύληαη λα 

εμεξεπλήζνπλ  δηάθνξα εξσηήκαηα γηα ηα όκνηα πνιύγσλα . 

Η δηεξεύλεζε απηή ζα γίλεη ζπλεξγαηηθά.  

Σηε δηάξθεηα ηεο πινπνίεζεο ηνπ ζελαξίνπ ν δηδάζθσλ ζα ειέγρεη ηα ζπκπεξάζκαηα ησλ 

καζεηώλ, ζα δηεπθνιύλεη ηελ επηρεηξεκαηνινγία θαη ζα πξνθαιεί ζπδεηήζεηο κε όιε ηελ ηάμε 

όηαλ ζεσξεί όηη ηα ζπκπεξάζκαηα θάπνησλ νκάδσλ ζα είλαη ρξήζηκα γηα ηε δηεξεύλεζε θαη ησλ 

ππνινίπσλ.    

Η δηαδηθαζία απηή ζα εληζρπζεί κε θαηάιιειε ρξήζε ηνπ δηαδξαζηηθνύ πίλαθα. 
 

΢ΣΟΥΟΙ 

Βαζηθνί  δηδαθηηθνί ζηόρνη είλαη: 

 •  Να θαηαλνήζνπλ ηελ έλλνηα ηεο νκνηόηεηαο δύν πνιπγώλσλ 

 •  Να δνπλ ηελ νκνηόηεηα κε ιόγν 0<ι<1 σο ζκίθξπλζε ελώ κε ι>1 σο κεγέζπλζε 

 •  Να θαηαιάβνπλ όηη νκνηόηεηα κε ιόγν ι=1 είλαη ηζόηεηα 

 •  Να επηζεκάλνπλ ηα ίζα ζηνηρεία (γσλίεο) θαη ηα αλάινγα (πιεπξέο) ζε δύν όκνηα πνιύγσλα. 

 

΢ΤΝΣΟΜΗ  ΠΔΡΙΓΡΑΦΗ 
 

Σηελ Γξαζηεξηόηεηα 1
ε 

νη καζεηέο βιέπνπλ κηα ζύλζεζε δσγξαθηθήο θαη αθνινπζώληαο ηηο 

ελέξγεηεο θαη εξσηήζεηο ηνπ θύιινπ εξγαζίαο ζα παξαηεξήζνπλ ηελ νκνηόηεηα θαη ζα βγάινπλ 

ζπκπεξάζκαηα. 
 

Η Γξαζηεξηόηεηα 2ε αθνξά ηα όκνηα ηξίγσλα θαη νη καζεηέο θαηαζέηνπλ ηηο απόςεηο ηνπο θαη 

ζπδεηνύλ πξνζπαζώληαο λα βξνπλ απαληήζεηο ζηα δηάθνξα εξσηήκαηα πνπ ζέηεη ην θύιιν εξγαζίαο. 
 

Η Γξαζηεξηόηεηα 3ε αθνξά ηα όκνηα ηεηξάπιεπξα θαη εθεί κπνξεί λα γίλεη ζπδήηεζε ζηελ ηάμε 

γηα ησλ νκνηόηεηα πνπ αθνξά ηα είδε ησλ ηεηξαπιεύξσλ. 
 

Η Γξαζηεξηόηεηα 4ε κπνξεί λα ρξεζηκνπνηεζεί σο αθνξκή ώζηε νη καζεηέο λα ςάμνπλ γηα ηνλ 

ιόγν νκνηόηεηαο ζε άιιεο επηζηήκεο όπσο Αξρηηεθηνληθή , Ζσγξαθηθή, θα. 
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ΦΤΛΛΟ ΔΡΓΑ΢ΙΑ΢ ΢ΣΗΝ ΟΜΟΙΟΣΗΣΑ 

Σάξη: Γ΄γυμνασίου 

Σμήμα:  _____ 

ΟΝΟΜΑΣΔΠΩΝΤΜΟ:_______________________________ 

 

Δραστηριότητα 1
η 

 

Αλνίμηε ην αξρείν  Omoia_polygona.gsp ηνπ πξνγξάκκαηνο «The Geometer's Sketchpad» πνπ 

βξίζθεηαη ζηελ επηθάλεηα εξγαζίαο.  
 

1) Σηελ νζόλε εκθαλίδεηαη κηα ζύλζεζε δσγξαθηθήο  

   κεηαθηλείζηε ην δεμηά θόθθηλν ζεκείν ζην ιόγν. 

   Τη ζπκβαίλεη ζην ζρήκα γηα ηηκέο ηνπ ι όηαλ 0<ι<1; 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 
 

2) Πεξηγξάςηε ηη ζπκβαίλεη ζην ζρήκα όηαλ ι=1; 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 
 

3) Γώζηε ζην ι ηελ ηηκή 0,6 θαη κεηαθηλείζηε ην δεμί θόθθηλν    

    ζεκείν ηνπ ιόγνπ ώζηε λα πάξεη ν ιόγνο ηηκέο θαη  

    κεγαιύηεξεο ηνπ 1. Τη ζπκβαίλεη ζην ζρήκα όηαλ ι>1; 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .. . . . . .  

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 
 

4) Μεηαθηλείζηε ην ζεκείν Ο ώζηε λα πξνθύςνπλ δύν     

    αλεμάξηεηα ζρήκαηα θαη επαλαιάβεηαη ηα 

    πξνεγνύκελα βήκαηα 1,2 θαη 3. 

    Αιιάδνπλ ηα ζπκπεξάζκαηα πνπ βγάιαηε; 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

 

 

 

 

 

λόγος 
λ = 1.00

Ο

λόγος 
λ = 1.41

λόγος 
λ = 1.60

Ο
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Δραστηριότητα 2
η 

 

Σην ίδην αξρείν πξνρσξήζηε ζηε 2ε ζειίδα ηνπ αξρείνπ «Όκνηα ηξίγσλα». 

1) Μεηαθηλείζηε δεμί θόθθηλν ζεκείν ηνπ ιόγνπ ώζηε λα 

   πάξεη ν ιόγνο όιεο ηηο ηηκέο από 0 κέρξη 3. 

   Πνηά ζρέζε έρνπλ νη πιεπξέο θαη πνηά νη γσλίεο ησλ   

   ηξηγώλσλ ΑΒΓ θαη Α΄Β΄Γ΄; 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .  

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

   . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 
 

2) Μεηαθηλείζηε ην ζεκείν Α ώζηε ΑΒ = 4 θαη ΒΓ = 3 ελώ ην ηξίγσλν λα παξακείλεη νξζνγώλην. 

Να αιιάμεηε ηηο ηηκέο ηνπ κεηαβνιέα ι. 

Πνηέο κεηαβνιέο παξαηεξείηε ζην ηξίγσλν Α΄Β΄Γ΄; 

Πνηά από ηα κεγέζε πνπ κεηξώληαη παξακέλνπλ ζηαζεξά θαη πνηά 

κεηαβάιινληαη; 

  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .  

  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 
 

3) Μεηαθηλείζηε ην ζεκείν Β΄ θαη πεξηζηξέςηε ην ηξίγσλν 

    Α΄Β΄Γ΄ από ην ζεκείν Γ΄.  

  Μπνξείηε λα απαληήζεηε εθ΄λένπ ζηα εξσηήκαηα ηνπ 2
νπ

  

  βήκαηνο; 
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4) Μεηαθηλείζηε ηηο θνξπθέο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ ζε όπνηα ζεκεία ζέιεηε θαη παξαηεξείζηε  

    ηη ζπκβαίλεη. 
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Δραστηριότητα 3
η 

 

Σην ίδην αξρείν πξνρσξήζηε ζηε 3ε ζειίδα ηνπ αξρείνπ «Όκνηα ηεηξάπιεπξα». 

1) Μεηαθηλείζηε δεμί θόθθηλν ζεκείν ηνπ ιόγνπ ώζηε λα 

    πάξεη ην ι δηαθνξεηηθέο ηηκέο. 

    Μπνξείηε λα βξείηε πσο είλαηθαηαζθεπαζκέλα ηα 

    ηεηξάπιεπξα ΑΒΓΓ θαη Α΄Β΄Γ΄Γ΄; 

    Πνηά ζηνηρεία ησλ ηεηξαπιεύξσλ κέλνπλ ίδηα θαη πνηα 

    κεηαβάινληαη θαηά ηελ αιαγή ηνπ ι; 

  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 
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  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 
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  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 

 

2) Μεηαθηλείζηε ηηο θνξπθέο ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΑΒΓΓ ώζηε λα πξνθύςεη παξαιιειόγξακκν, 

    νξζνγώλην, ηεηξάγσλν.Μεηαθηλείζηε πάιη ην ιόγν ι θαη δηαηππώζηε ηα ζπκπεξάζκαηά ζαο. 
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Δραστηριότητα 4
η 

 

Σην ίδην αξρείν πξνρσξήζηε ζηε 4ε ζειίδα ηνπ αξρείνπ «Γηάζεκνη ιόγνη». 

Μπνξείηε λα βξείηε πιεξνθνξίεο γηα ηε ρξεζηκόηεηα ησλ ιόγσλ θ θαη π ζηηο δηεπζύλζεηο: 

 
http://en.wikipedia.org/wiki/Pi 

 
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8C%CF%82_%CF%80 

http://en.wikipedia.org/wiki/Pi
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CF%81%CE%B9%CE%B8%CE%BC%CF%8C%CF%82_%CF%80

